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1. MULTIPLOS E DIVISORES DUN NUMERO. NUMEROS PRIMOS

Os multiplos dun nimero son os que se obtefien ao multiplicalo polos nimeros naturais.

Exemplos:

Multiplos de 3:3(3-1),6(3-2),9(3-3),12(3-4),15(3:5),18 (3 - 6),...
Muiltiplos de 25: 25, 50, 75, 100, 125, 150, 175,...

Un numero é divisor ou factor doutro cando a division do segundo polo primeiro é exacta.
Exemplos:

3 é divisor de 6 porque 6:3 =2

5 é divisor de 35 porque 35:5=7

2 non é divisor de 7 porque 7:2 =35

En funcién do numero de divisores, os numeros clasificanse en niumeros primos e
nimeros compostos.

* Un ndmero é primo cando sé ten como divisores 0 1 e o propio nimero.

* Un numero é composto cando ten mais de dous divisores.

Taboa de niumeros primos ata o 50:

10
20
28 29 30
38 39 40
48 49 50

a
(0]

33 34 35 36

42 45 46

W
N

Exemplos:
* Numeros primos: 2,3,5,7, 1,...

*  Numeros compostos: 4 (ten como divisores 1, 2 e 4), 6 (ten como divisores 1,2, 3 e 6),
8 (ten como divisores 1, 2, 4 e 8).
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&5 EXERCICIOS

Exercicio 1

Escribe catro multiplos de cada un dos seguintes numeros:

a) Mudltiplos de 8.
b) Mdltiplos de 12.

Exercicio 2

Escribe todos os divisores dos seguintes numeros:

a) Divisores de 12.
b) Divisores de 20.

c) Divisores de 39.
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2. CRITERIOS DE DIVISIBILIDADE

Un numero é divisible entre 2 (ou é multiplo de 2) se remata en 0 ou en cifra par (2, 4, 6
ou 8).

» 154 é divisible entre 2 porque remata en cifra par (4).
» 230 é divisible entre 2 porque remata en 0.

» 15 non é divisible entre 2 porque remata en cifra impar.

Un namero é divisible entre 3 (ou é multiplo de 3) se a suma dos valores das suas cifras é
multiplo de 3.

* 123 é divisible entre 3 porque1+2+3=6 (e 6 é multiplo de 3).
» 258 é divisible entre 3 porque2 +5+ 8 =15 (e 15 é multiplo de 3).

» 76 non é divisible entre 3 porque 7 + 6 =13 (e 13 non é multiplo de 3).
Un ndmero é divisible entre 5 (ou é miultiplo de 5) se remata en O ou en 5.

» 325 é divisible entre 5 porque remata en 5.
* 140 é divisible entre 5 porque remata en 0.

» 741 non é divisible entre 5 porque non remata nin en O nin en 5.
Un ndmero é divisible entre 10 (ou é multiplo de 10) se remata en 0.

» 50 é divisible entre 10 porque remata en 0.

* 63 non é divisible entre 10 porque non remata en 0.

@5 EXERCICIOS

Exercicio 3

Completa a seguinte taboa e indica se os nimeros propostos son divisibles entre 2, 3 e 5.

Numero Divisible entre 2 | Divisible entre 3 | Divisible entre 5
738
205
3426
123
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3. DESCOMPOSICION DUN NUMERO EN FACTORES PRIMOS

A descomposicion dun nimero en factores primos (descomposicion factorial) é a

expresion dese numero como produto de factores primos.

Observa como podemos expresar o numero 140 como produto de factores de varias
maneiras: 140 =1-140=2-70=2-2-35=2.2 5.7 Nesta ultima expresiéon todos os
factores son primos. E dicir, tratase da descomposiciéon de 140 en factores primos e

acostuma a expresarse: 140 =22.5. 7.

Calquera numero pode expresarse como produto de niUmeros primos.

Exemplos:
6=2-3
8=2.2.-2=2°

30=6-5=2-3-5

Procedemento. Para descompofier un nimero en factores primos:

1. Dividimos o nudmero por un factor primo (resulta mellor empezar polos mais

pequenos) e colocamos este factor a dereita.

2. O cociente obtido da divisién colécase & esquerda na fila de abaixo. Despois
dividimos este cociente por outro factor primo e repetimos o procedemento.

3. Rematamos cando o ultimo cociente sexa 1.

Exemplo: descomposicidon factorial do COCIENTES
ndmero 396. homiricias

FACTORES
PRIMOS

396

396:2 — 198
198:2 cp 99
99:3 — 33
33:3 —_— 1
m:n — 1

@5 EXERCICIOS

ol

n

“Descomposicion factorial” (elaboracion propia)

396=2°-3-1

Exercicio 4

Descompon en factores primos os seguintes numeros: 32, 54, 225, 330.

DIVISIBILIDADE / 3. DESCOMPOSICION DUN NUMERO EN FACTORES PRIMOS
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4. MAXIMO COMUN DIVISOR (MCD) DE VARIOS NUMEROS

O maximo comun divisor de varios nimeros é o maior dos seus divisores comuns.

Exemplos:
mecd (12, 18) = 6 Divisores de 12: 1, 2, 3, 4, [, 12
Divisores de 18: 1, 2, 3, [, 9, 18
mcd (16, 24) = 8 Divisores de 16 : 1, 2, 4, [E}, 16

Divisores de 24 : 1, 2, 3, 4, 6, [}, 12, 24

4. Calculo do maximo comun divisor (mcd)

Para calcular o maximo comun divisor de varios nimeros:

1. Escribimos cada nimero como produto de factores primos.

2. O maximo comun divisor é igual ao produto dos factores primos comuns elevados
a0 menor expoinente.

Exemplos:
a) mcd (12, 18)
12=223 18 =(2)- 3?
\\\A
mecd(12,18)=2-3=6
b) mcd (16, 24)
16 = 24 24 =233

mcd (16, 24) =2°= 8

@5 EXERCICIOS

Exercicio 5

Calcula o maximo comun divisor de:
a) mcd (28, 70)
b) mcd (9, 36, 48)
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5. MINIMO COMUN MULTIPLO (mcm) DE VARIOS NUMEROS

O minimo comun multiplo de varios nimeros é o menor dos seus multiplos comuns.

Exemplos:
mcm (6, 8) = 24 Muiltiplos de 6: 6, 12, 18, P24, 30, 36, 42, 48, 54, 60, 66, 72,...
Muiltiplos de 8: 8,16, P24, 32, 40, 48, 56, 64, 72, 80, 88,...
mem (15, 20) = 60 Muiltiplos de 15: 15, 30, 45, 8}, 75, 90, 105, 120, 135,...

Muiltiplos de 20: 20, 40, i8], 80, 100, 120, 140,...
5.1. Calculo do minimo comun multiplo (mcm)

Para calcular o minimo comuin multiplo de varios nimeros:

1. Escribimos cada nimero como produto de factores primos.

2. O minimo comun multiplo é igual ao produto dos factores primos, comuins e non
comuns, elevados ao maior expofiente.

Exemplos:
a) mcm (6, 8)
6=2-3 8=
mcm (6,8)=2°-3=24
b) mcm (15, 20)
15 =3)-6) 20 =2). 5

mecm (15,20)=2%-3.5=60

&5 EXERCICIOS

Exercicio 6

Calcula o minimo comun multiplo de:

a) mcm (24, 45)
b) mcm (20, 35, 75)
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6. PROBLEMAS DE MAXIMO COMUN DIVISOR E MiNIMO COMUN MULTIPLO

Exemplos:

1. Xosé ten 30 novelas e 18 comics. Quere ordenalos en andeis iguais da maior
capacidade posible, sen mesturar libros de distinto tipo e sen deixar andeis
incompletos. Cantos libros terd que pofier en cada andel?

o Para dividir os libros en grupos precisa divisores de 18 e de 30.
Divisores de 18:1, 2, 3, 6, 9, 18.
Divisores de 30:1, 2, 3, 5, 6, 10, 15, 30.

o Como nos andeis ten que caber o mesmo numero de libros debe buscar un divisor
comun a 18 e 30.

Divisores comuns a 18 e 30:1, 2, 3, 6.

o Quere que os andeis sexan da maior capacidade posible, polo que precisa un
tamarnio igual ao maior dos divisores comuns, que neste caso é 6. E dicir, debe
colocar 6 libros en cada andel.

Como podes observar, o problema consiste en buscar o maximo comun divisor de 18
e 30. Na practica, para a sua resolucion, non se desenvolve 0 exercicio paso por paso
sendn que se utiliza o método explicado no punto 4.1. isto é, calculase o
mcd (18, 30).

18=2-32
30=2-3-5
mcd (18,30) =2-3 =6 — Debe colocar 6 libros en cada andel.

2. 2.Sabela leva os papeis ao colector de reciclaxe cada 12 dias e Maria faino cada 15. O
dia 18 de novembro atoparonse ali. Cando volveran coincidir?

o Dende o dia que se atoparon, cada unha delas achégase ao colector cada 12 e cada
15 dias respectivamente. Isto € multiplos de 12 e de 75.

Multiplos de 12: 12, 24, 36, 48, 60, 72, 84, 96, 108, 120,...
Multiplos de 75: 15, 30, 45, 60, 75, 90, 105, 120,...

o Os dias que van coincidir seran multiplos comuns a 12 e 15.

Multiplos comuns a 12 e 15: 60, 120,...
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o Polo tanto, o primeiro dia que se volven atopar sera o minimo comun multiplo de
12 e 15, isto é 60. E dicir, atoparanse de novo 60 dias méis tarde do 18 de
novembro.

Na practica non se desenvolven todos os pasos anteriores, sendn que se calcula o
mcm (12, 15) tal como se explica no punto 5.1.

12=22.3
15=3.5

mecm(12,15) =2%-3-.5=60 — Atoparanse 60 dias mais tarde do 18 de
novembro.

&5 EXERCICIOS

Exercicio 7

O responsable dun restaurante compra un bidén de 40 | de aceite de oliva e outro de 30 |
de aceite de xirasol. Desexa envasalos en garrafas iguais, o mais grandes que sexa posible,
e sen mesturar. Cal sera a capacidade das garrafas?

Exercicio 8

Un carpinteiro ten dous listéns de 160 e 240 cm e desexa cortalos en pedazos iguais, o
mais longos que sexa posible e sen desperdiciar madeira. Canto debe medir cada cacho?
Cantos cachos obtén?

Exercicio 9

Xan visita a sUa nai cada 8 dias, o seu irman Pedro faino cada 10 dias e a sta irma Xulia
cada 12 dias. Se hoxe coincidiron os tres visitando a nai, dentro de cantos dias volveran
coincidir?

Exercicio 10

Un piloto tarda 50 segundos en dar unha volta a un circuito. Outro piloto tarda 55
segundos en facer o mesmo e un terceiro tarda 60 segundos. Se arrancan os tres ao
mesmo tempo, canto tardaran en coincidir de novo na lifia de saida?

DIVISIBILIDADE / 6. PROBLEMAS DE MAXIMO COMUN DIVISOR E MiNIMO COMUN MULTIPLO Paxina 8
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SOLUCIONS

Exercicio 1

Escribe catro multiplos de cada un dos seguintes numeros:
a) Mudltiplos de 8 = 8, 16, 32, 40, ...
b) Multiplos de 12 =12, 24, 36, 48, ...

Exercicio 2

Escribe todos os divisores dos seguintes nimeros:
a) Divisoresde12=1,2,3,4,6,12
b) Divisores de 20 =1, 2, 4, 5,10, 20
c) Divisores de 39 =1, 3, 13, 39

Exercicio 3

Completa a seguinte taboa e indica se os numeros propostos son divisibles por 2, 3 e 5.

Numero Divisible entre 2 Divisible entre 3 Divisible entre 5

SI (7+3+8=18 é multiplo de|NON (non remata

738 SI (remata en cifra par) 3) nin en O nin en 5)

NON (non remata nin|NON (2+0+5=7 non ¢

I
en 0 nin en cifra par) |multiplo de 3) Sl (remata en 5)

205

SI (3+4+2+6=15 é multiplo| NON (non remata

if
3426 | Sl (remata en cifra par) de 3) nin en O nin en 5)

NON (non remata nin|SI (1+2+3=6 é multiplo de NON (non remata

123 en O nin en cifra par) |3) nin en 0 nin en 5)

DIVISIBILIDADE / SOLUCIONS Paxina 9
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Exercicio 4

Descompdn en factores primos os seguintes numeros: 32, 54, 225, 330.

32| 2

16 | 2

1

32=2°

Exercicio 5

Calcula o maximo comun divisor de:

a) mcd (28, 70)

b) mcd (9, 36, 48)

32

O
]

DIVISIBILIDADE / SOLUCIONS

54 (2

27 |3

54=2.%°

28 | 2

14| 2

717

1
28=2%.7

mcd (28,70)=2-7=14

36

18

36 =2%- 3

mcd (9, 36, 48) = 3

CONSELLERIA DE EDUCACION,
CIENCIA, UNIVERSIDADES E
FORMACION PROFESIONAL

225

75

25

225=3%.57

330

165

55

T

330=2-3-5-M

70| 2
35| 5
717
1
70=2-5-7
48
24
12
6
3
1
48 =2%-3

T
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Exercicio 6
Calcula o minimo comun multiplo de:

a) mcm (24, 45)

24 | 2 45 | 3
12 | 2 1513
6|2 515
313 1
1

24=2°.3 45=3%.5

mcm (24, 45) = 2° . 3%2. 5 = 360

b) mcm (20, 35, 75)

20 | 2 35 |5 75| 3
10| 2 7107 25 |5
5|5 1 5|5
1 1
20=2%.5 35=5.7 75=3.5?

mcm (20, 35,75) =2?-3-5%-7 =2100

Exercicio 7

O responsable dun restaurante compra un bidon de 40 [ de aceite de oliva e outro de 30 [ de
aceite de xirasol. Desexa envasalos en garrafas iguais, o mais grandes que sexa posible, e sen
mesturar. Cal sera a capacidade das garrafas?

A capacidade das garrafas debe ser un divisor de 30 e de 40, de xeito que se poda repartir
todo o liquido sen que falte nin sobre espazo. Como ademais as garrafas tefien que ser
iguais e non se quere mesturar o aceite, precisamos un divisor comun a 30 e 40. A
maiores, o responsable do restaurante desexa que sexan o mais grandes posible.

Polo tanto, o volume das garrafas debe ser o maximo comun divisor de 30 e 40.

30=2-3.5
40=2%.5
mcd (30, 40) =2 -5 =10 - A capacidade das garrafas debe ser de 10 L.

DIVISIBILIDADE / SOLUCIONS Paxina 11
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Exercicio 8

Un carpinteiro ten dous listons de 160 e 240 cm e desexa cortalos en pedazos iguais, 0 mais
longos que sexa posible e sen desperdiciar a madeira. Canto debe medir cada cacho? Cantos
cachos obtén?

Para dividir os listons en cachos sen desperdiciar a madeira, o carpinteiro precisa divisores
de 160 cm e 240 cm. Como ademais quere que os pedazos sexan iguais e o mais longos
posible, necesita o maior divisor comun a 160 e 240. Achamos o maximo comun divisor de
160 e 240:

160=2%.5
240=2*.3.5
mcd (160, 240) = 2* - 5 = 80 - Os cachos deben medir 80 cm de largo.

Os cachos que obtén seran:

160 : 80 = 2 cachos do primeiro listén.
240 : 80 = 3 cachos do segundo listén.

En total obtén: 2 + 3 = 5 cachos.

Exercicio 9

Xan visita a sua nai cada 8 dias, o seu irman Pedro faino cada 10 dias e a sua irmd Xulia cada
12 dias. Se hoxe coincidiron os tres visitando & nai, dentro de cantos dias volveran coincidir?

Xan visitard a sua nai de 8 en 8 dias, isto € multiplos de 8. Do mesmo xeito, Pedro farao de
70 en 10 dias e Xulia, de 12 en 12, o que corresponde aos multiplos de 10 e de 12
respectivamente. Os irmans atoparanse de novo nos dias que son multiplos comuns aos tres.
O primeiro dia que volven coincidir serda o menor destes multiplos comuns.

Calculamos, polo tanto, o minimo comun multiplo de 8, 10 e 12.

g8 =23
10=2-5
12=22.3

mcm (8, 10, 12) = 2°- 3 - 5 =120 - Volveran coincidir dentro de 120 dias.

DIVISIBILIDADE / SOLUCIONS Paxina 12
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Exercicio 10

Un piloto tarda 50 sequndos en dar unha volta a un circuito. Outro piloto tarda 55 sequndos
en facer o mesmo e un terceiro tarda 60 sequndos. Se arrancan os tres ao mesmo tempo,
canto tardaran en coincidir de novo na lifia de saida?

Dende que se empeza a contar o tempo, o primeiro dos pilotos pasara pola saida aos 50 s,
aos 100 s, aos 150 s... O segundo deles pasara aos 55 s, aos 110 s, aos 165 s... e 0 terceiro
farano aos 60 s, aos 120 s, aos 180 s... E dicir, cada un deles pasara pola saida en tempos
multiplos do que tarda en dar unha volta e volveran coincidir os tres na lifia de saida
naqueles tempos que sexan multiplos comuns aos tres. A primeira vez que se volveran
atopar na saida sera no tempo minimo comun multiplo de 50 s, 55 s e 60 s.

50 =2-5?
55=5-11
60=2%-3-5

mcm (50, 55, 60) = 22-3.5%.11 = 3300 - Volveran coincidir aos 3300 s (55 minutos).

DIVISIBILIDADE / SOLUCIONS Paxina 13
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