REPASO LIMITES 2° BACH.

RECORDAR:

» Para que exista limite de una f(x) en un punto han de coincidir los limites laterales en dicho
punto.

« A efectos del limf(x) no tenemos en cuenta lo que ocurre exactamente en x=a, sino en las
X - a

proximidades. De hecho, hay casos en los que no existe f(a) pero si el lim (de ahi la utilidad

de la nocién de limite).

» El limite de la suma es la suma de los limites, y algo parecido ocurre con el producto,
cociente, potencia, raiz, logaritmo, etc. Esto es muy Util a la hora de calcular limites.

« Limites infinitos e indeterminaciones  (completar, con ayuda del profesor):

SUMA Y RESTA:  cotoo= co+k=
00—-00= —-00—-00=
sik>0
PRODUCTO ) (-0) o o
. 00"00= 0o (—=00)= —-00*(=00)=
sik<0
sik >0
COCIENTE: ®_ sik=0 L e, 9. %:
o +
k sik<0 = 0
sia>1 sin<0 .
POTENCIA: a” = sia=1 oo = sin=0 0= (0)" =
sia<l sin>0
LOGARITMOS:  log 0'= log, 1= log.a= log co=
In0*= In 1= Ine= In o=

con lo cual los 7 tipos de indeterminacion son:

0 B, O'OO, 00-00, 1100, 000’ OO

0 o
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1. Hallar los siguientes limites (en el 2° miembro figura la solucién):

2 3 2
. - . -X> =X+
a) lim X 1:2 h) lim #:iw
x-1 x-1 x- 1 x*=3x"+3x-1 o) lim 4x2—4x—8_12
3+ 2+ _ . 2 x -2 X2_3X+2
b) lim X +2x +x-4 g ) lim X +2x+1_,
X1 x-1 -3 x+1 1 1
V2 a2 2
. 4 - - . x> -4 *p) lim X2 =<4
C) lim X =4 J) lim #:_4 X-a i_i 3
x-1 x-=1 x-2 x°=2x"-5x+10 X a
3 _ 4
. X X : 2
d) lim =1 k) XIlm — = %00 . x*-1__
x-0 x2—x S0 X q) Xllﬁll i1
o x*-2x"-4x+8 ; 1 _ _
e) |Im2 #:4 l) xIIEnO 3X4 = r) lim 2X—3
x-2 x°—-5X"+8x—-4 x-2 x°-5x+6
3 2 3 _ -
£ lim x° + 3X +3x+1:0 m) fim X = 2% leé 3_2
xo1 x4+ x2 -x -1 -2 x(x-3) 3 s) lim X =-2
2 2x-1 crxd
g lim X —ix*12 n) lim = +o0
x-3 x*=6x+9 x-1 x-1
2. idem
3x?-x+1_3 5\ . 4
a) lim = iml=Z| = 0) Ilim —=0
) X-o  AX?+2 4 h) L'E'l[gj ) X~ o X3
b) fim X tX*1 3 p) Jim 57 =0
X - o _2 - |) )I(|£Tl2—x=
QO fim 3x*-2x _3
c) Iim _X*2 N8 x-= Bx2+x 5
xoo X2 4 X+2 ) lim—-=w
X2 . 5 -3x2+5 5
. x* -1 N lim — ==
d) lim = 5= i X xo-e 3x3+2x*-3x-1 3
oo XU A k) lim =
x»222X 2
3x? - 2x _ ) lim X%
@) fim - ez L
X |) lim 5 S 2 o
i x- o X°+7x%+3 i x*+x*+x 1
) +X+3 im ——— ==
f) lim X = ke 3x4+2 3
X X m) lim iszo
X o ¥ 7 2 _
g) ||m 4X3—X _ U) i w:w
xo-w 2x3 42X n) lim x?2 B x2 B -© 3T +4xT +1
x-e (x+1 x-1 V) lim [Ln(2x+3)-Ln(2x~-1)] =0
3. @) lim v2x*-3x+5 Vx+2-2 1 Jx-1-1_1
X - X — X X —
b) lim +-2x*+3x?-5 2 5
X » —00 . + + .
f o lim X IVXHT g ) lim = o0
X xX“ +3x X - X4_3
c) lim ~/3x*-2x+5
: g) lim (\/4x2—3x—2x):0 ) i ( \/2—) 1
X~ e im({x—-+x>-x]==
d) lim +-2x®+3x-7 b 2
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\/x+ -3_1

lim —
x-3 x2-2x-3 24

Vx3® +2x +x

) lim XX TEXEX g
xo=e 2x -3
_ AXPH2x+x _
m) lim XX EXFX g
x> 2x—3

=0

n) lim Y *r2x-3
X - -3 3’X3 +3X2

(Ayuda: Reducir a indice comun)
0) lim (\/x2 +3x —Vx? +1) ==
X — 00

pP) lim L o

2 fx-2+x -4
a) lim (4x+2)\/2x2—3 =

r lim (\/X2+2X—X):°0
s) lim (\/x2+2x—x):l

X — oo

) gm —x*l .3
oo Jax?-6x 2
4. a) lim ( 3 ]:—1
X -1 X

b) lim (3)( %):

c) lim (—- 33):100
x-1{x-1 1-x

d) lim (i— 5 j:l
x-2 \Xx-2 X - 4

e) lim (i— 24 j:o
X~ - 2 x -4

f fim |:(X+l)z—(x+2)2:|:oo
x-3 | (x=3)° x-3

3 2
g) lim (1+x3_1+x j:_oo

h) lim (3x+1_2x—1) -

.\ . X+l ) _
*® 1) lim X(l 1} =1

u)

a)

B)
Y)

)

)

k)

lim

X — o

\5x3 —2x _
2x+5

lim [\/x +2X — +2]=

lim (m— X ]:oo

X - ©

S 1
lim Jx (Vx+a-vx)=
Xlin]m (m+x):—1
lim_ 2x+m):—m
lim (M+x):

X — 00

N |

—_—

. (x+5jX
lim
x-0\x—-3

(D1) lim

X*-4

\/x+ -2 -
0 Xlimw (\/X2+X— x2+1):—%

6) lim Yx=Ya_ 1

€) I| =16

W

K) im ———M =

A lim XX -y
X1 Ux?+x-2
H)' \/x+ -3 2

5 Ux-1-2 3

(Ayuda: Aplicar el conjugado dos veces)

X+l\/§

v) lim =0

x- 1 Jx+1+x+1

1

x-6
t) lim [4—X:LOJ _e7/2

X -6 x—-4

. 2%
u) lim
I G
v) lim 30X
X — 00 X
w) fim 109X
X — 0 X
X) lim 2
x - |n X
y) lim
x= = In
. n
2) lim =it
a) lim (ZX—\/X2+1)

B) Jim (Inx-x)

. 4x -2\
|
Y) l[nm( o~ j

X
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. 1-3x
5) J'[‘L (logx)™ =0 Q) lim x? sen1 =0
X - 0 X

X~

1

€) Iim

X » @

[3x—l

3X+2

j:

1

Je

X

2

+4

n)

X

)

2" +1

5. Dadas las siguientes funciones, obtener: i) Los limites que se indican. ii) La ecuacion de las posibles
asintotas. iii) Dom(f) e Im(f):

a) 00 -X+2 six<2 b) ) = 2x?
X) = =
JX+2  six=2 _ Xz“l“l_ o
im_f0; lim f0; lim 100 Jim_160; lim f(x); lim f(x)
9D 0= Q) 109= Vi 1-x

x3+1

im0 lim q; lim f6); lim ) Jim_f60; lim f(a); lim f(x); lim, f(x)

6. Dada la funcion 2 six=0
2
X+ 3x six0(0,3)
5-x
X-5 .

f(x) = six[(3,5
Vvx-1 ]
X six[(5,7)

3 six=7

se pide (por este orden):  a) f(0), f(3), f(5) y f(7)
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b) Iim0 f(x); Iim3 f(x); Iim5 f(x); Iim7 f(x); lim f(x); lim f(x)
¢) Representacion gréfica
d) Dom(f) e Im(f)

Calcular los limites laterales de las siguientes funciones en los puntos que se indican. Representarlas
graficamente:

a) l-x  six<0 b) e six<O0
f(x) = ~~ enx=0 f(x)={1-2x si0<x<l enx=0yx=1
X six>0 , _
X six>1
¢) f)=[x-5| en x=5 d) f0) =[x - enx=0yx=-1
x+1

(Soluc: a) [; b) 1y [ ¢) 0; d) 0)

Calcular los valores del parametro a para que se verifiquen las siguientes igualdades:

3

. —IX + .

a) lim %;(Tixslz—l b) lim Vx> +ax+1-x=2
X — o X X — 00

(Soluc: a=-10/3; a=4)

Comprobar los siguientes limites construyendo una tabla apropiada mediante calculadora:

X 1 sen X senx _

a) lim _=0  b) lim =2 9lm —L = d)lm =1 e)lim 0
X - 0 (X—Z) X-oo 342 3 X - 2 (X—Z) X - 0 X - o X
Dada la funcién X2 +1 six<1
f(x) =< ax+3 sil<xs<?2
bx® -2 six>2

calcular los valores de los parametros a y b para que existan los limites en x=1 y x=2
(Soluc: a=-1, b=3/8)

Dar un ejemplo de una funcién f(x) definida para todo x que no tenga limite cuando x—2

Discutir lim (\/3X +4 —\/ax) en funcidn de los valores del parametro a

X -

(Soluc: 0 si a=3; -co si a>3; oo si a<3)
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