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RESOLUCION DEL EXAMEN ‘

Solucién del ejercicio 1

a) f(:v):,/;__lél — Domfz{xER/;__lélZO}

z—1
2 —4

Resolvemos la inecuacion >0:

s Bstudio del numerador: x — 1 =0<= x =1
» Estudio del denominador: x* —4 =0 < x = +2

Signo de
z—1

Figura 1: Ejercicio la

Por tanto, Dom f = (=2,1] U (2, +00)
b) f(z)=In(z?—2) = Domf={zreR /2*—z>0}
Resolvemos la inecuacion x% — x > 0:

P —r=0<=2@r-1)=0<=2=0,2=1

Signo de + — +
0 1

Figura 2: Ejercicio 1b

Por tanto, Dom f = (—o0,0) U (1, +00)




Solucién del ejercicio 2

5z 5z%+1

a) lim (x ; 3”“°> " = 1% = INDETERMINACION (del nimero ¢)
z—+oo \ g2 4+ 2
5x241 50241 52241
, 2?2+ 3z 21 ; 22 +2—2+ 3z 2! , 3r — 2 221
lim — = lim = lim (14 —— =
T—+00 x? 4+ 2 z—+00 xr2 + 2 T—+00 2 +2
52241 2242 félg ) 5296952j11
2x—1 3x—2
, 1 o 1 _ 15/2
mgrjloo 1+:L’2+2 _:rgrfoo 1+JJ2+2 — ¢
3r—2 3x — 2
—2 0 c
b) YT Y INDETERMINACION
r—3 x—3 0
h,m\/a:—l—l—2_h,m(\/a:—l— —2)(\/:1:+1+2)_h,m r+1—-4 B
=3 x—3 =3 (x—3)(Vr+1+2) =3 (r — 3) (Ve + 1+ 2)
r—3 i 1 1

Va2 B onrrir2) 4
Solucién del ejercicio 3
a) (g o f)(x) _ g[ln(xz + 1)] _ eln(x2+1)+2 _ eln(x2+1) Le?2 = (:v2 + 1)62
b)) y=e"? = lny=2+2 = rz=hhy—2 = g 'z)=lhr—-2
¢c) (gof)1)=2¢e
d) lim e"t* =0

T—r—00

Solucién del ejercicio 4

a) Hay que estudiar la continuidad puntualmente en v =0 y en x = 3.

s Fnax=0:
e f(0)=024+4-0=0
o lim f(z)= lim 2° +4x =0

z—0~ z—0~
Por tanto, hay una discontinuidad de salto finito en x =0
» Fnzx=3:
o flx) =
e lim f(x)= lim z+2=5
T3~ T3~

1
e lim f(x)= lim = 400

r—3+ z—3+t x — 3



Por tanto, hay una discontinuidad de salto infinito en x = 3.
» FEn el resto de los puntos la funcion es continua.
b)Como se trata del cociente de funciones elemententales, serd continua en todos los
puntos del dominio.

Al ser Dom f =R\ {—5}, hay que hacer un estudio puntual en x = —5.

= Fnx=-—>5:
e No existe f(—5), (=5 ¢ Dom f)
225 0 ‘
e lim f(z)= lim * = — = INDETERMINACION
z——bh z—=-5 x+5H 0
2
—9 _
1m$ 5:h'm (@ 5)($+5):h'ma:—5:—106R
z—=-5 x+5H r——5 x+5 r——5
Por tanto, en x = —5 hay una discontinuidad evitable.
Solucion del ejercicio 5
s Asintotas horizontales:
222 + 1
e Im ST _9eRr
z—+oo x(x — 4)
202 + 1
e Im X _9eR

z——oo z(x — 4)
Hay una asintota horizontal de ecuacion y = 2

n_Asintotas verticales:

Se localizan en valores de x = a tales que

i 222 4+ 1
m —-——-—-—- =00
v=a p(x — 4)

Comprobamos los limites de f enx =0 yx =4

w11
1 o el S
o lmflz) =7 = 22 +1 1
1 — _
oot p(z—4) or
o 20413
, 33 xlrzrll+xx—4 :OTF: >
o lim flz) =5 = - 2(:c2+1) 33
lim = — =—00

esd-x(r —4) 0~

Hay dos asintotas horizontales, de ecuaciones v =0 y xz =4



Solucién del ejercicio 6

a) Seguimos las pautas para la representacion grdfica de una pardbola:

n Cdlculo del vértice:

b
T =—5,=0 } — V =1(0,-1)
yo = f(0) =—1

s Cldlculo del punto de corte con el eje OY:

r=0
y:xQ—l} = (07_1>

= Cldlculo de los puntos de corte con el eje OX:

5:22_1} — z=+1 = (1,0) y (0,—1)

= Completamos un poco mas la tabla de valores, y hacemos la representacion grdfica

(ver figura 3)
b) Aprovechando la representacion grdfica del apartado anterior:

02— 1| = -1 si —1<z<1
T —2%+1 s —l<z<1

c¢) Aprovechamos la representacion grdfica del apartado a) (ver figura 4)

\| oo/

4 B3 2 (_1Y 0)-

Figura 4: y = |22 — 1|

Figura 3: y = 2% — 1




