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@ Angulos

e Proxeccions ortogonais

© Puntos simétricos

@ Distancias

e Recta que corta perpendicularmente a outras duas
e Lugares xeométricos no espazo

ﬂ Recta que corta a outras duas por un punto ou paralela a outra
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Angulo formado por duas rectas

O angulo formado por duas rectas r e s que se cortan € o menor dos
angulos que forman no plano que determinan
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Angulo formado por duas rectas

O angulo formado por duas rectas r e s que se cortan € o menor dos
angulos que forman no plano que determinan

O angulo formado por dlas rectas r e s que se cruzan é o angulo
formado por duas rectas paralelas as dadas que sexan secantes.
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Angulo formado por duas rectas

O angulo formado por duas rectas r e s que se cortan € o menor dos
angulos que forman no plano que determinan

O angulo formado por dlas rectas r e s que se cruzan é o angulo
formado por duas rectas paralelas as dadas que sexan secantes.
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Calculo do angulo formado por duas rectas

5 S . S
ds . ds

P o da P «Q
= r r
adr

ool
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Calculo do angulo formado por duas rectas

. s . S
ds N ds
P o da P «Q
ar
Expresion vectorial
_1d-dy
||| ds|

ool
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Calculo do angulo formado por duas rectas

. s . S
ds N ds
P o da P «Q
ar
Expresion vectorial
_1d-dy
||| ds|

Expresion analitica
Se dr = (U1, Up, U3) € ds = (Vv1, V2, V3) enton

UiVq 4 UoVo + Ua Vi
coS o — lugvy + UpVa + Uz V3|

N
Us + U5 + U5\ /VZ + V5 + V3
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Angulo formado por dous planos

O angulo formado por dous planos secantes € o menor dos angulos
diedros que determinan.
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Angulo formado por dous planos

O angulo formado por dous planos secantes € o menor dos angulos
diedros que determinan.

Ny L |

|7 || |

| - -

Expresion vectorial cos a =
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Angulo formado por dous planos

O angulo formado por dous planos secantes € o menor dos angulos
diedros que determinan.

|ﬁ7r ’ n7r’|
T el
Expresion analitica Se n, = (uq, U, uz) € N = (vq, V2, v3) entdn

Expresion vectorial cos a =

‘U1 Vi + UsVo + U3V3‘

CoOsa =
2 2 2 2 2 2
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Angulo formado por unha recta e un plano

O angulo formado por unha recta r e un plano = é o angulo que forma
arecta r coa recta r’ que é a proxeccion ortogonal da recta r sobre .
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Angulo formado por unha recta e un plano
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Angulo formado por unha recta e un plano

O angulo formado por unha recta r e un plano = é o angulo que forma
arecta r coa recta r’ que é a proxeccion ortogonal da recta r sobre .
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Angulo formado por unha recta e un plano

O angulo formado por unha recta r e un plano = é o angulo que forma
arecta r coa recta r’ que é a proxeccion ortogonal da recta r sobre .
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Angulo formado por unha recta e un plano

O angulo formado por unha recta r e un plano = é o angulo que forma
a recta r coa recta r’ que é a proxeccion ortogonal da recta r sobre 7.

Ny
r
™
90° — «
adr

o (%

. . . . \d, - |
Expresion vectorial cos(90° — o) = sina = —=—

||| 1|
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Angulo formado por unha recta e un plano

O angulo formado por unha recta r e un plano = é o angulo que forma
a recta r coa recta r’ que é a proxeccion ortogonal da recta r sobre 7.

M
r
™
00° — «
a;

. : o . \d; - Tir|
Expresion vectorial cos(90° — o) = sina = ~—————
|0 [[ Pz |

Expresion analitica Se d; = (uy, Us, U3) € i = (vq, Vo, v3) entdn

: UpVy + Up Vo + UV
Sina — UVt + UpVo + U s

U2+ U2+ U2\ V2 + V3 + V2
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Perpendicularidade

) d-d
Angulo entre rectas cos o = | = f'
||| ds|
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Perpendicularidade

. d.--d
Angulo entre rectas cos a = M

, EAIEA _
Duas rectas r e s son ortogonais ou perpendiculares se forman un
angulo de 90°.
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Perpendicularidade

A d, - d.
Angulo entre rectas cos o = M
) |d || ds] _
Duas rectas r e s son ortogonais ou perpendiculares se forman un
angulo de 90°.

rls << H,LEIS = a,-as:o < W V4+ UsVo+ Uzvg = 0.
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Perpendicularidade

rls << H,Las — 8,-8320 < UV]+ UsVo+ Uzvg = 0.

|ﬁ7r'ﬁ7r’|

Angulo entre planos cos o = ~——
| e || 1|
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Perpendicularidade

rls < 3,Lc73 = a,-as:o < UV4+ UsVo+ Uzvg = 0.
|ﬁ7f ) ﬁW"

| M [T | _

Dous planos 7 e 7’ son ortogonais ou perpendiculares se forman un
angulo de 90°.

Angulo entre planos cos o =

Manolo (Xunta) Matematicas Il Problemas métricos 7127



Perpendicularidade

rlis < E#LHS — 3,-3320 < UVy + UVo + U3z = 0.

|ﬁ7r ' ﬁw’|

7| | _

Dous planos 7 e n’ son ortogonais ou perpendiculares se forman un
angulo de 90°.

Angulo entre planos cos a =

717 <= h; Ly <= h; Hy=0 <= U1y + UsVo + UzV3 = 0.
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Perpendicularidade

rls < H,Las — 8,-83:0 < WUV4+ UVo+ Uzvy =0.

7ln = N LNy < Ny -Ny=0 <= UjVy + UoVo + UzV3 = 0.

, . A - d
Angulo entre recta e plano sina = M
||| 0|
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Perpendicularidade

rlis < 3,Lc75 — 67,-35:0 < UVy+ UVo + U3z = 0.

7la < fr LAy <= fr Ay =0 < U1Vy + UoVo + Uzvz = 0.

Ay - O]

Angulo entre recta e plano sina = ———
CAld

A recta r e o plano = son ortogonais ou perpendiculares se forman

un angulo de 90°.
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Perpendicularidade

rls << H,Las — 8,-513:0 < U1Vq + UaVo + Ugvg = 0.

7ln &= N, LNy < N, -Ny=0 <= UjVy + UV + UgV3 = 0.

. . B - d
Angulo entre recta e plano sina = M
_nx||ar| _
A recta r e o plano = son ortogonais ou perpendiculares se forman
un angulo de 90°.
rlx < d|i,.

Manolo (Xunta) Matematicas Il Problemas métricos 7127



Perpendicularidade

rls < 3,Lc73 — 3,-3320 < UiVy + UsVo + U3z = 0.

= Ny LAy < fp-Npy =0 < UVy + UVo + Uzvg = 0.
rln < d|hx.
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Proxeccion ortogonal dun punto sobre un plano

Chamase proxeccion ortogonal dun punto P sobre un plano 7 ao

punto P’ que se obtén como interseccion da recta r perpendicular a
que pasa por P co plano .

ool
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Proxeccion ortogonal dun punto sobre un plano

Chamase proxeccion ortogonal dun punto P sobre un plano 7 ao

punto P’ que se obtén como interseccion da recta r perpendicular a
que pasa por P co plano .

P'e

ool
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Proxeccion ortogonal dunha recta sobre un plano

Chamase proxeccion ortogonal dunha recta r sobre un plano 7 &

recta r’ que se obtén como interseccién do plano 7’ perpendicular a =
qgue contén a r co plano .

ool
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Proxeccion ortogonal dunha recta sobre un plano
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7_‘_/
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Proxeccion ortogonal dunha recta sobre un plano
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Proxeccion ortogonal dunha recta sobre un plano
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Proxeccion ortogonal dunha recta sobre un plano

Chamase proxeccion ortogonal dunha recta r sobre un plano 7 &

recta r’ que se obtén como interseccién do plano «’ perpendicular a
que contén a r co plano .
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Proxeccion ortogonal dunha recta sobre un plano

Chamase proxeccion ortogonal dunha recta r sobre un plano 7 &
recta r’ que se obtén como interseccién do plano «’ perpendicular a
que contén a r co plano .

Qué pasa se r é perpendicular a 7?

ool
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Proxeccion ortogonal dunha recta sobre un plano

Chamase proxeccion ortogonal dunha recta r sobre un plano 7 &
recta r’ que se obtén como interseccién do plano «’ perpendicular a
que contén a r co plano .

Qué pasa se r é perpendicular a 7?

En tal caso a proxeccién é un punto.
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Proxeccion ortogonal dunha recta sobre un plano

Chamase proxeccion ortogonal dunha recta r sobre un plano 7 &
recta r’ que se obtén como interseccién do plano «’ perpendicular a
que contén a r co plano .

Qué pasa se r é perpendicular a 7?

En tal caso a proxeccién é un punto.

Qué punto?
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Proxeccion ortogonal dunha recta sobre un plano

Chamase proxeccion ortogonal dunha recta r sobre un plano 7 &
recta r’ que se obtén como interseccién do plano «’ perpendicular a
que contén a r co plano .

Qué pasa se r é perpendicular a 7?
En tal caso a proxeccién é un punto.
Qué punto?

O punto de interseccion da recta e o plano.
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Proxeccion ortogonal dun punto sobre unha recta

Chamase proxeccion ortogonal dun punto P sobre unha recta r ao

punto P’ que se obtén como intersecciéon do plano 7 perpendicular a r
que contén a P coa recta r.

ool
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Proxeccion ortogonal dun punto sobre unha recta

Chamase proxeccion ortogonal dun punto P sobre unha recta r ao

punto P’ que se obtén como intersecciéon do plano 7 perpendicular a r
que contén a P coa recta r.

Pe
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Proxeccion ortogonal dun punto sobre unha recta

Chamase proxeccion ortogonal dun punto P sobre unha recta r ao

punto P’ que se obtén como intersecciéon do plano 7 perpendicular a r
que contén a P coa recta r.

P'e P
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Simétrico dun punto respecto doutro punto

Chamase simétrico dun punto P respecto dun punto M ao punto
P’ que cumpre que M é o punto medio do segmento PP’.

ool
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Simétrico dun punto respecto doutro punto

Chamase simétrico dun punto P respecto dun punto M ao punto
P’ que cumpre que M é o punto medio do segmento PP’.

] ®
M P
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Simétrico dun punto respecto doutro punto

Chamase simétrico dun punto P respecto dun punto M ao punto
P’ que cumpre que M é o punto medio do segmento PP’.

Se P(x1,y1,21) € M(x2, yo, o) enton P'(x, y, z) satisfai:

_(XtX Y+ 2+
(X27YQ722) - < 2 9 2 b 2 >

ool
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Simétrico dun punto respecto doutro punto

Chamase simétrico dun punto P respecto dun punto M ao punto
P’ que cumpre que M é o punto medio do segmento PP’.

Se P(x1,y1,21) € M(x2, yo, o) enton P'(x, y, z) satisfai:

_(XtX Y+ 2+
(X27YQ722) - < 2 9 2 b 2 >

Polo tanto

Pl(vaﬂz) = (2X2—X1>2}/2—}’1a222—21)-

ool
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Simétrico dun punto respecto dun plano

Chamase simétrico dun punto P respecto dun plano 7 ao punto P’
que se atopa na recta perpendicular a = que pasa por P de modo que
P e P’ equidistan do plano.

ool
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Simétrico dun punto respecto dun plano
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Simétrico dun punto respecto dun plano

Chamase simétrico dun punto P respecto dun plano 7 ao punto P’
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Pe

™
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Simétrico dun punto respecto dun plano

Chamase simétrico dun punto P respecto dun plano 7 ao punto P’
que se atopa na recta perpendicular a m que pasa por P de modo que
P e P’ equidistan do plano.

Pe

™

Me

P'e

P’ é o simétrico de P con respecto a M.
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Simétrico dun punto respecto dunha recta

Chamase simétrico dun punto P respecto dunha recta r ao punto
P’ que se atopa na recta perpendicular a r que pasa por P de modo
qgue P e P’ equidistan da recta.
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Simétrico dun punto respecto dunha recta

Chamase simétrico dun punto P respecto dunha recta r ao punto
P’ que se atopa na recta perpendicular a r que pasa por P de modo
qgue P e P’ equidistan da recta.
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Simétrico dun punto respecto dunha recta

Chamase simétrico dun punto P respecto dunha recta r ao punto

P’ que se atopa na recta perpendicular a r que pasa por P de modo
que P e P’ equidistan da recta.
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Simétrico dun punto respecto dunha recta

Chamase simétrico dun punto P respecto dunha recta r ao punto

P’ que se atopa na recta perpendicular a r que pasa por P de modo
que P e P’ equidistan da recta.
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Simétrico dun punto respecto dunha recta

Chamase simétrico dun punto P respecto dunha recta r ao punto

P’ que se atopa na recta perpendicular a r que pasa por P de modo
que P e P’ equidistan da recta.

™

P’ é o simétrico de P con respecto a M.
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Distancia entre dous puntos

A distancia entre dous puntos P(x1, y1,21) € Q(X2, Y2, Z2) € 0 mbdulo
do vector @

ool
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Distancia entre dous puntos

A distancia entre dous puntos P(x1, y1,21) € Q(X2, Y2, Z2) € 0 mbdulo
do vector @

Expresion vectorial

d(P,Q) = |PQ)|
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Distancia entre dous puntos

A distancia entre dous puntos P(x1, y1,21) € Q(X2, Y2, Z2) € 0 mbdulo
do vector @

Expresion vectorial
d(P.Q) = PG|

Expresion vectorial

d(P.Q) = /(e —x)2 + (vo — y1)2 + (22— 212

ool
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Distancia dun punto a un plano

A distancia dun punto P a un plano = é a distancia do punto P ao
punto P’ que é a proxeccién ortogonal de P sobre .
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Distancia dun punto a un plano

A distancia dun punto P a un plano 7 € a distancia do punto P ao
punto P’ que é a proxeccién ortogonal de P sobre .

opP

OO
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Distancia dun punto a un plano

A distancia dun punto P a un plano 7 € a distancia do punto P ao
punto P’ que é a proxeccién ortogonal de P sobre .

P

OO
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Distancia dun punto a un plano

A distancia dun punto P a un plano 7 € a distancia do punto P ao
punto P’ que é a proxeccién ortogonal de P sobre .

P

OO
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Distancia dun punto a un plano

A distancia dun punto P a un plano 7 € a distancia do punto P ao
punto P’ que é a proxeccién ortogonal de P sobre .
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Distancia dun punto a un plano

A distancia dun punto P a un plano = € a distancia do punto P ao
punto P’ que é a proxeccion ortogonal de P sobre .

d(P, ) = Proxeccion de Q? sobre n,

OO
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d(P, ) = Proxeccion de Q? sobre n,
Ser:ax+by+cz+d =0, P(xo, Yo, 20) € Q(x1, y1, 21) enton
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d(P, ) = Proxeccién de QP sobre Ny
Ser:ax+by+cz+d=0, P(xo, Yo, 20) € Q(x1, 1, 21) enton

iz QP| _ Jalxo —x1) + b(yo — 1) + (20 — 21)|

d(P, -
(P.m) | M| Va2 + b2 + 2
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d(P, ) = Proxeccion de Q? sobre n,
Sern:ax+ by +cz+d =0, P(xo, Y0,20) € Q(x1, 1, 21) enton

s QP _ Ja(xo — x1) + b(yo — 1) + (20 — 21)|
7] Ny

Como d = —axqy — by; — cz; temos

d(P,n)

d(P(xo, Y0,20),m:ax+by+cz+d=0)=

va?+b?+c?
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Distancia entre planos paralelos

A distancia entre dous planos que se cortan ou son iguais é cero.

ool
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Distancia entre planos paralelos

A distancia entre dous planos que se cortan ou son iguais é cero.

A distancia entre dous planos paralelos ¢ igual a distancia dun punto
calquere dun plano ao outro plano.
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Distancia entre planos paralelos

A distancia entre dous planos que se cortan ou son iguais é cero.

A distancia entre dous planos paralelos ¢ igual a distancia dun punto
calquere dun plano ao outro plano.

7|7 = d(m,7") = d(Pr,7") = d(Pr,m).

ool
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Distancia dun punto a unha recta

A distancia dun punto P a unha recta r é a distancia do punto P ao
punto P’ que é a proxeccién ortogonal de P sobre r.
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Distancia dun punto a unha recta

A distancia dun punto P a unha recta r é a distancia do punto P ao
punto P’ que é a proxeccién ortogonal de P sobre r.

P
[ ]
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Distancia dun punto a unha recta

A distancia dun punto P a unha recta r é a distancia do punto P ao
punto P’ que é a proxeccién ortogonal de P sobre r.

I‘D
F'>/
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Distancia dun punto a unha recta

A distancia dun punto P a unha recta r é a distancia do punto P ao
punto P’ que é a proxeccién ortogonal de P sobre r.

P
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Distancia dun punto a unha recta

A distancia dun punto P a unha recta r é a distancia do punto P ao
punto P’ que é a proxeccién ortogonal de P sobre r.

P

P P
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Distancia dun punto a unha recta

A distancia dun punto P a unha recta r é a distancia do punto P ao
punto P’ que é a proxeccién ortogonal de P sobre r.

P
Py P’ > r
" Superficie
d(P,r) tura do paralelogramo Base
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P P e
; Superficie
P.ry=Al lel =————
d(P,r) tura do paralelogramo Base

Se C_‘il’ = (a’ b7 C)? P(X07y0720) e Pf(X17y17z1) enton
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-
; Superficie
P.r)y=Al lel =————
d(P,r) tura do paralelogramo Base

Se C_‘il’ = (aa b7 C)? P(X07y0720) e Pf(X1?y17z1) enton

d(P,r) = |d, xﬁﬁ| _ |(a,b,¢) x (xo— Xt,Y0 — ¥1.20 — 21)|

|a)| va? + b2+ c?
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Distancia dun punto a unha recta |l

FORMA 2 :

ool
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Distancia dun punto a unha recta Il

FORMA 2 :

@ Calcular a proxeccion ortogonal P’ de P sobre r.

ool
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Distancia dun punto a unha recta Il

FORMA 2 :

@ Calcular a proxeccion ortogonal P’ de P sobre r.

@ d(P,r)=d(P,P).

ool
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Distancia dun punto a unha recta

FORMA 2 :
@ Calcular a proxeccion ortogonal P’ de P sobre r.
@ d(P,r)=d(P,P).

FORMA 3 : (Punto xenérico)

ool
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Distancia dun punto a unha recta

FORMA 2 :
@ Calcular a proxeccion ortogonal P’ de P sobre r.
@ d(P,r)=d(P,P).

FORMA 3 : (Punto xenérico)

@ Consideramos un punto xenérico P,(\) de r e obtemos o vector
PVP.

ool
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Distancia dun punto a unha recta

FORMA 2 :
@ Calcular a proxeccion ortogonal P’ de P sobre r.
@ d(P,r)=d(P,P).

FORMA 3 : (Punto xenérico)

@ Consideramos un punto xenérico P,(\) de r e obtemos o vector
PVP.

@ Resolvemos a ecuacién P,(/\)B- d, = 0.

ool
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Distancia dun punto a unha recta

FORMA 2 :
@ Calcular a proxeccion ortogonal P’ de P sobre r.
@ d(P,r)=d(P,P).

FORMA 3 : (Punto xenérico)

@ Consideramos un punto xenérico P,(\) de r e obtemos o vector
PVP.

@ Resolvemos a ecuacién P,(/\)B- d, = 0.
@ d(P,r)=d(P,Pr(\o)).

ool
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Distancia entre duas rectas

A distancia entre dlas rectas r e s € o minimo das distancias dos
puntos de r aos puntos de s :

Prer,Pscs
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Distancia entre duas rectas

A distancia entre dlas rectas r e s € o minimo das distancias dos
puntos de r aos puntos de s :

Prer,Pscs

A distancia entre duas rectas r e s que se cortan é cero.
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Distancia entre duas rectas

A distancia entre dlas rectas r e s € o minimo das distancias dos
puntos de r aos puntos de s :

Prer,Pscs

A distancia entre duas rectas r e s que se cortan é cero.

A distancia entre dlas rectas paralelas r e s pédese obter como a
distancia dun punto calquera dunha a outra:

d(r,s) = d(P;, s) = d(Ps,r).
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Distancia entre duas rectas

A distancia entre dlas rectas r e s € o minimo das distancias dos
puntos de r aos puntos de s :

Prer,Pscs

A distancia entre duas rectas r e s que se cortan é cero.

A distancia entre dlas rectas paralelas r e s pédese obter como a
distancia dun punto calquera dunha a outra:

d(r,s) = d(P;, s) = d(Ps,r).

S6 nos queda considerar 0 caso en que r e s se cruzan.
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Distancia entre duas rectas que se cruzan

A distancia entre duas rectas r e s é a distancia entre o plano que
contén a r e é paralelo a s e 0 plano que contén a s e é paralelo a r.
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Distancia entre duas rectas que se cruzan

A distancia entre duas rectas r e s é a distancia entre o plano que
contén a r e é paralelo a s e 0 plano que contén a s e é paralelo a r.

i

ool
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Distancia entre duas rectas que se cruzan

A distancia entre duas rectas r e s é a distancia entre o plano que
contén a r e é paralelo a s e 0 plano que contén a s e é paralelo a r.

- s
Ps s
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Distancia entre duas rectas que se cruzan

A distancia entre duas rectas r e s é a distancia entre o plano que
contén a r e é paralelo a s e 0 plano que contén a s e é paralelo a r.

S
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Distancia entre duas rectas que se cruzan

A distancia entre duas rectas r e s € a distancia entre o plano que
contén a r e é paralelo a s e o plano que contén a s e é paraleloa r.

=S5
P Us
rts
E =7
r
d(P, r) = Altura do paralelepipedo = Volume
r) = p PIpedo = —pce

ool
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Distancia entre duas rectas que se cruzan

P, r
Volume
Base

- L
_ |[PfPS7dfa dS]|
|dr x ds|

d(P, r) = Altura do paralelepipedo =

d(r,s)

ool
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Distancia entre duas rectas que se cruzan

FORMA 2 :

ool
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Distancia entre duas rectas que se cruzan

FORMA 2 :

@ Calcular o plano = que contén a r e é paralelo a s.

ool
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Distancia entre duas rectas que se cruzan

FORMA 2 :

@ Calcular o plano = que contén a r e é paralelo a s.

@ d(r,s) =d(Ps,).

ool
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Distancia entre duas rectas que se cruzan

FORMA 2 :
@ Calcular o plano = que contén a r e é paralelo a s.
@ d(r,s) = d(Ps,m).

FORMA 3 : (Puntos xenéricos)

ool
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Distancia entre duas rectas que se cruzan

FORMA 2 :

@ Calcular o plano = que contén a r e é paralelo a s.
@ d(r,s) =d(Ps,).

FORMA 3 : (Puntos xenéricos)

Vémolo a continuacién, cando calculemos a perpendicular comun a
duas rectas.
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Perpendicular comun a duas rectas que se cruzan

Ser:P,+>\c7res:Ps+/\asentén

ool
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Perpendicular comun a duas rectas que se cruzan

Ser:P,+>\c7res:Ps+/\asentén

det(ﬁ(, ar, dr x as) =

Forma1:t¢: 200 5
{ det(PsX, ds, dr x ds) =

0
0

ool
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Perpendicular comun a duas rectas que se cruzan

Ser:P,+)\c7,es:Ps+/\asentén

—s . L
Forma1:t: det(ﬂ(,cjr,cl', % QS) =0
det(PsX7 ds,er ds)zo

Forma 2 : Puntos xenéricos (de onde se obtén d(r, s))
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Perpendicular comun a duas rectas que se cruzan

Ser:P,+)\c7,es:Ps+/\asentén

det(P_j:(, ar, ar X as) =0
det(PsX, ds, dy x ds) =0

Forma 2 : Puntos xenéricos (de onde se obtén d(r, s))

Forma1:t:{

Collemos un punto xenérico Pr(A) de r e un punto xenérico Ps(x) de s
(A)Ps(p

e formamos o vector P,
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Perpendicular comun a duas rectas que se cruzan

Ser:P,+)\c7,es:Ps+/\asentén

det(P_j:(, ar, ar X as) =0
det(PsX, ds, dy x ds) = 0

Forma 2 : Puntos xenéricos (de onde se obtén d(r, s))

Forma1:t:{

Collemos un punto xenérico Pr(A) de r e un punto xenérico Ps(x) de s

e formamos o vector P,(\)Ps(

(A)Ps(p
(A)Ps(p

Resolvemos o sistema {

|
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Perpendicular comun a duas rectas que se cruzan

Ser:P,+)\c7,es:Ps+/\asentén

det(P_j:(, ar, ar X as) =0
det(PsX, ds, dy x ds) =0

Forma 2 : Puntos xenéricos (de onde se obtén d(r, s))

Collemos un punto xenérico P.(\) de r e un punto xenérico Ps(u) de s
e formamos o vector P,(\)Ps(

Forma1:t:{

Resolvemos o sistema PrA)Ps(n Cj 0
Pr(A\)Ps(p) - ds =0
A recta buscada € a que pasa por P;(\g) e Ps(10)

Manolo (Xunta) Matematicas Il Problemas métricos 24/27



Perpendicular comun a duas rectas que se cruzan

Ser:P,+)\c7,es:Ps+/\asentén

det(ﬁ(, ar, ar X as) =0
det(PsX, ds, dy x ds) =0

Forma 2 : Puntos xenéricos (de onde se obtén d(r, s))

Collemos un punto xenérico P.(\) de r e un punto xenérico Ps(u) de s
e formamos o vector P,(\)Ps(

Forma1:t:{

Resolvemos o sistema PrA)Ps(n Cj 0
Pr(A\)Ps(p) - ds =0
A recta buscada € a que pasa por P;(\g) e Ps(10)

Tense que d(r,s) = d(Pr(\o), Ps(10))-
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Plano mediador

O plano mediador dun segmento PQ é o lugar xeomeétrico dos
puntos X do espazo que equidistan dos extremos do segmento
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Plano mediador

O plano mediador dun segmento PQ é o lugar xeomeétrico dos
puntos X do espazo que equidistan dos extremos do segmento

d(X,P) = d(X, Q).

ool
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Plano mediador

O plano mediador dun segmento PQ é o lugar xeomeétrico dos
puntos X do espazo que equidistan dos extremos do segmento

d(X,P) = d(X, Q).

Forma 1 :

Usar a definicion de distancia e simplificar.

ool
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Plano mediador

O plano mediador dun segmento PQ é o lugar xeomeétrico dos
puntos X do espazo que equidistan dos extremos do segmento

d(X,P) = d(X, Q).

Forma 1 :
Usar a definicion de distancia e simplificar.
Forma 2 :

O plano mediador do segmento PQ é o plan(%ue pasa polo punto
medio do segmento PQ e é perpendicular a PQ.

ool
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Plano bisector

O plano bisector de dous planos secantes € o plano que divide o
angulo diedro formado polos dous planos en dous diedros iguais.
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Plano bisector

O plano bisector de dous planos secantes € o plano que divide o
angulo diedro formado polos dous planos en dous diedros iguais.

Como se obtén?
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Plano bisector

O plano bisector de dous planos secantes € o plano que divide o
angulo diedro formado polos dous planos en dous diedros iguais.

Como se obtén?

Dados os planos « e 8 o plano mediador obtense como o lugar
xeométrico dos puntos do espazo que equidistande a e 3 :
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Plano bisector

O plano bisector de dous planos secantes € o plano que divide o
angulo diedro formado polos dous planos en dous diedros iguais.

Como se obtén?

Dados os planos « e 8 o plano mediador obtense como o lugar
xeométrico dos puntos do espazo que equidistande a e 3 :

d(X, ) = d(X, 5)
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Plano bisector

O plano bisector de dous planos secantes € o plano que divide o
angulo diedro formado polos dous planos en dous diedros iguais.

Como se obtén?

Dados os planos « e 8 o plano mediador obtense como o lugar
xeométrico dos puntos do espazo que equidistande a e 3 :

d(X, ) = d(X, 5)

OLLO: Hai duas solucions.

ool
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Recta que corta a outras duas por un punto ou

paralela a outra

Recta que corta a outras duas e pasa por un punto

ool
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Recta que corta a outras duas por un punto ou

paralela a outra

Recta que corta a outras duas e pasa por un punto

@ Determinamos o plano o que conténarea P

ool
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Recta que corta a outras duas por un punto ou

paralela a outra

Recta que corta a outras duas e pasa por un punto

@ Determinamos o plano o que conténarea P

@ Determinamos o plano 5 que conténa sea P

ool
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Recta que corta a outras duas por un punto ou

paralela a outra

Recta que corta a outras duas e pasa por un punto

@ Determinamos o plano o que conténarea P
@ Determinamos o plano 5 que conténa sea P

@ A recta buscada é a interseccién dos planos « € g3
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Recta que corta a outras duas por un punto ou

paralela a outra

Recta que corta a outras duas e pasa por un punto

@ Determinamos o plano o que conténarea P
@ Determinamos o plano 5 que conténa sea P

@ A recta buscada é a interseccién dos planos « € g3
Recta que corta a outras duas e é paralela a unha dada

@ Determinamos o plano o que conténarea v
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Recta que corta a outras duas por un punto ou

paralela a outra

Recta que corta a outras duas e pasa por un punto

@ Determinamos o plano o que conténarea P
@ Determinamos o plano 5 que conténa sea P

@ A recta buscada é a interseccién dos planos « € g3
Recta que corta a outras duas e é paralela a unha dada

@ Determinamos o plano o que conténarea v

@ Determinamos o plano 3 que conténa sea v

ool

Manolo (Xunta) Matematicas Il Problemas métricos 27/27



Recta que corta a outras duas por un punto ou

paralela a outra

Recta que corta a outras duas e pasa por un punto

@ Determinamos o plano o que conténarea P
@ Determinamos o plano 5 que conténa sea P

@ A recta buscada é a interseccién dos planos « € g3
Recta que corta a outras duas e é paralela a unha dada

@ Determinamos o plano o que conténarea v
@ Determinamos o plano 3 que conténa sea v

@ A recta buscada é a interseccidon dos planos « € 3
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