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0 Ecuacions da recta no espazo

9 Posicion relativa de duas rectas no espazo

e Ecuacions do plano no espazo

e Posicion relativa de dous planos no espazo:resumo
e Posicion relativa de tres planos no espazo

@ Posicion relativa de recta e plano no espazo
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Ecuacidns da recta no espazo

&
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Ecuacidns da recta no espazo

Ecuacion vectorial da recta
_) 5
OX = 03+)\u, AeR
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Ecuacidns da recta no espazo

Ecuacion vectorial da recta
—_— .
OX = 03+>\u, AER
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Ecuacidns da recta no espazo

Ecuacion vectorial da recta
—_— .
OX = 03+)\u, AER

Se P(Xan()vZO) el= (U1,U2, U2) enton
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Ecuacidns da recta no espazo

Ecuacion vectorial da recta
—_— .
OX = 03+)\u, AER

Se P(Xan()vZO) el= (U1,U2, U2) enton

Ecuaciéns paramétricas da recta

X = X+ AUy,
Y = Yo+ Ao, A€eR.
Z = Zy+ A\us,

— |

Manolo (Xunta) Matematicas Il Rectas e planos no espazo 4/24



Ecuacidns da recta no espazo

Ecuacion vectorial da recta

5%:53)+)\U, AER

Se P(Xan()vZO) el= (U1,U2, U2) enton

Ecuaciéns paramétricas da recta

X = X+ AUy,
Y = Yo+ Ao, A eR.
Z = Zy+ A\us,

Despexando A en cada ecuacién e igualando obtemos a

— |
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Ecuacidns da recta no espazo

Ecuacion vectorial da recta

E%:O?Jr)\ﬁ, AER

Se P(Xan()vZO) el= (U1,U2, U2) enton

Ecuaciéns paramétricas da recta

X = X+ Auq,
Y = Yo+ Ao, A eR.
Z = Zy+ A\us,

Despexando A en cada ecuacién e igualando obtemos a

Ecuacion en forma continua da recta
X_XOZY_YO:Z_ZO

Uy us us

—d
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Ecuacidns da recta no espazo

Ecuacion en forma continua da recta
X=X _Y=Y _2-%

Uy us us

4
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Ecuacidns da recta no espazo

Ecuacion en forma continua da recta
X=X _Y=Y _2-%

Uy us us

pddese escribir como

{ Ua(X — xo) = u1(¥ — Yo)

us(Xx — Xo) = U1(z — 2o)
us(y — yo) = t2(y — ¥o)
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Ecuacidns da recta no espazo

Ecuacion en forma continua da recta
X=X _Y=Y _2-%

Uy us us

pddese escribir como

{ Ua(X — xo) = u1(¥ — Yo)

us(Xx — Xo) = U1(z — 2o)
us(y — yo) = t2(y — ¥o)

As tres ecuacions non son independentes e tomando duas
independentes chegamos as

Ecuacions implicitas da recta

=

ax + by + cz + d =
ax + by + cdz + d =

=

4
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Ecuacidns da recta no espazo: resumo

Ecuacion vectorial da recta
— .
OX = Oﬁ-l-Au, AeR
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Ecuacidns da recta no espazo: resumo

Ecuacion vectorial da recta

OX = 0P+ A, AeR )

Ecuaciéns paramétricas da recta

{ X = Xp+ A\uj,

Y = Yo+ Ao, AeR
Z = Zy+ A\us,
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Ecuacidns da recta no espazo: resumo

Ecuacion vectorial da recta

5% 73>+Au AeR

Ecuaciéns paramétricas da recta

= Xp+ AU,
y = Yo+ Ao, AeR
Z = Zy+ A\us,

Ecuacion en forma continua da recta

X=X _Y—Y _ <Z2—2
uq Uo Us |

N,
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Ecuacidns da recta no espazo: resumo

Ecuacion vectorial da recta
OX = OP+ )i, AcR

l|

Ecuaciéns paramétricas da recta

= Xo+ Au,
y = Yo+ Ao, A eR.
Z = Zy+ A\us,

N
| A\

Ecuacion en forma continua da recta
X—Xo y—}’O Z—Zo

Ecuaciéns implicitas da recta

ax + by + cz + d =
a’x+b’y+c’z+d’:O.

A\
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Obtendo novos puntos dunha recta

Tanto na

Ecuacion vectorial da recta
— .
OX = Oﬁ+>\u, AER

como nas

Ecuaciéns paramétricas da recta

X = X+ Auq,
Y = Yo+ Aup, AeR.
Z = Zp+ A\us,
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Obtendo novos puntos dunha recta

Tanto na

Ecuacion vectorial da recta

5%:53)+>\U, AER

como nas

X = X+ Auq,
Y = Yo+ Aup, AeR.
Z = Zp+ A\us,

damoslle valores ao parametro .
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Obtendo novos puntos dunha recta

Para obter novos puntos dunha recta, dada a sua

Ecuacion en forma continua da recta
X=X _Y=Y _2-%

Uy us us

ou as

Ecuaciéns implicitas da recta

I
o

ax + by + cz + d
ax + by + ¢z + d = 0.
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Obtendo novos puntos dunha recta

Para obter novos puntos dunha recta, dada a sua

Ecuacion en forma continua da recta
X=X _Y=Y _2-%

Uy us us

ou as

Ecuaciéns implicitas da recta

I
o

ax + by + cz + d
ax + by + ¢z + d = 0.

buscamos novas solucions das ecuacions.
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Posicion relativa de duas rectas

Duas rectas no espazo poden estar situadas das seguintes formas

S

/

r
COINCIDENTES
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Posicion relativa de duas rectas

Duas rectas no espazo poden estar situadas das seguintes formas

S

/

r
COINCIDENTES

Mesma direccion
Un punto en comun
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Posicion relativa de duas rectas

Duas rectas no espazo poden estar situadas das seguintes formas

S S

/ 7

r r
COINCIDENTES PARALELAS

Mesma direccion
Un punto en comun
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Posicion relativa de duas rectas

Duas rectas no espazo poden estar situadas das seguintes formas

S S
r r
COINCIDENTES PARALELAS

Mesma direccién Mesma direccion
Un punto en comin  Ningln punto en
comun
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Posicion relativa de duas rectas

Duas rectas no espazo poden estar situadas das seguintes formas

S S
/ Y. 7
7 r
r r
COINCIDENTES PARALELAS CORTANSE

Mesma direccién Mesma direccion
Un punto en comin  Ningln punto en
comun

ool

Manolo (Xunta) Matematicas Il Rectas e planos no espazo 9/24



Posicion relativa de duas rectas

Duas rectas no espazo poden estar situadas das seguintes formas

S S
/ Y. 7
7 r
r r
COINCIDENTES PARALELAS CORTANSE

Mesma direccion Mesma direccion Distinta direccion
Un punto en comin  Ningun punto en  Un punto en comdn
comun
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Posicion relativa de duas rectas

Duas rectas no espazo poden estar situadas das seguintes formas

z
S S s T
/ Z / od=
;
r r
COINCIDENTES PARALELAS CORTANSE

Mesma direccion Mesma direccion Distinta direccion
Un punto en comin  Ningun punto en  Un punto en comdn
comun
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Posicion relativa de duas rectas

Duas rectas no espazo poden estar situadas das seguintes formas

/S /S _:% ﬁ( S !

r r
COINCIDENTES PARALELAS CORTANSE

Mesma direccion Mesma direccion Distinta direccion
Un punto en comin  Ningun punto en  Un punto en comdn
comun
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Posicion relativa de duas rectas

Duas rectas no espazo poden estar situadas das seguintes formas

/S /S _:% ﬁ( S !

r r
COINCIDENTES PARALELAS CORTANSE CRUZANSE

Mesma direccién Mesma direccion Distinta direccion Distinta direccion
Un punto en comin  Ningun punto en  Un punto en comdn  Ningln punto en
comun comun
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Estudo da posicion relativa de duas rectas

Recta r determinada por Py, 67, e recta s determinada por Ps, 83.
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Estudo da posicion relativa de duas rectas

Recta r determinada por Py, 67, e recta s determinada por Ps, 673.

Se ran(d}, ds) = 1 (& dicir, d; || ds) r e s tefien a MESMA DIRECCION
e
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Estudo da posicion relativa de duas rectas

Recta r determinada por Py, 8, e recta s determinada por Ps, 673.

Se ran(d}, ds) = 1 (& dicir, d; || ds) r e s tefien a MESMA DIRECCION
e as rectas son COINCIDENTES ou PARALELAS.
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Estudo da posicion relativa de duas rectas

Recta r determinada por Py, 8, e recta s determinada por Ps, 673.

Se ran(d}, ds) = 1 (& dicir, d; || ds) r e s tefien a MESMA DIRECCION
e as rectas son COINCIDENTES ou PARALELAS.

Se P, € s son COINCIDENTES (un punto en comun)
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Estudo da posicion relativa de duas rectas

Recta r determinada por Py, 8, e recta s determinada por Ps, 673.

Se ran(d}, ds) = 1 (& dicir, d; || ds) r e s tefien a MESMA DIRECCION
e as rectas son COINCIDENTES ou PARALELAS.

Se P, € s son COINCIDENTES (un punto en comun) e se P, ¢ s son
PARALELAS (ningun punto en comun)
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Estudo da posicion relativa de duas rectas

Recta r determinada por Py, 8, e recta s determinada por Ps, 673.

Se ran(d}, ds) = 1 (& dicir, d; || ds) r e s tefien a MESMA DIRECCION
e as rectas son COINCIDENTES ou PARALELAS.

Se P, € s son COINCIDENTES (un punto en comun) e se P, ¢ s son
PARALELAS (ningun punto en comun)

Se ran(dy, ds) = 2 (¢ dicir, d, }f ds) r e s tefien DISTINTA DIRECCION
e
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Estudo da posicion relativa de duas rectas

Recta r determinada por Py, 8, e recta s determinada por Ps, 673.

Se ran(d}, ds) = 1 (& dicir, d; || ds) r e s tefien a MESMA DIRECCION
e as rectas son COINCIDENTES ou PARALELAS.

Se P, € s son COINCIDENTES (un punto en comun) e se P, ¢ s son
PARALELAS (ningun punto en comun)

Se ran(d;, ds) = 2 (¢ dicir, d }t ds) r e s tefien DISTINTA DIRECCION
e as rectas CORTANSE ou CRUZANSE.
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Estudo da posicion relativa de duas rectas

Recta r determinada por Py, 8, e recta s determinada por Ps, 673.

Se ran(d}, ds) = 1 (& dicir, d; || ds) r e s tefien a MESMA DIRECCION
e as rectas son COINCIDENTES ou PARALELAS.

Se P, € s son COINCIDENTES (un punto en comun) e se P, ¢ s son
PARALELAS (ningun punto en comun)

Se ran(d;, ds) = 2 (¢ dicir, d }t ds) r e s tefien DISTINTA DIRECCION
e as rectas CORTANSE ou CRUZANSE.

Para determinar se se cortan ou se se cruzan temos que estudar o
rango da matriz

—_— - >
(PI‘PS')dl’adS)'
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Estudo da posicion relativa de duas rectas

Son SECANTES
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Estudo da posicion relativa de duas rectas
Son SECANTES
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Estudo da posicion relativa de duas rectas

Son SECANTES

se e soamente se

ran(Prps, ar, as) — 2
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Estudo da posicion relativa de duas rectas

Son SECANTES

se e soamente se

ran(Prps, ar, as) — 2

@ d, e ds son linealmente independentes
== 5 = . .
@ P:Ps, d; e ds non son linealmente independentes
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Estudo da posicion relativa de duas rectas

CRUZANSE

ool
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Estudo da posicion relativa de duas rectas

CRUZANSE
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Estudo da posicion relativa de duas rectas

CRUZANSE
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Estudo da posicion relativa de duas rectas

CRUZANSE

se e soamente se
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Estudo da posicion relativa de duas rectas

CRUZANSE

se e spamente se — L
ran(P,Ps, d;, ds) = 3.

— > o . .
Os vectores P,Pg, d; e ds son linealmente independentes.
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Estudo da posicion relativa de duas rectas

CRUZANSE

se e spamente se — L
ran(P,Ps, d;, ds) = 3.

— > o . .
Os vectores P,Pg, d; e ds son linealmente independentes.
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Estudo da posicion relativa de duas rectas: resumo

Recta r determinada por Py, 8, e recta s determinada por Ps, 673.
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Estudo da posicion relativa de duas rectas: resumo

Recta r determinada por Py, 8, e recta s determinada por Ps, 673.

Se ran(d}, ds) = 1 (¢ dicir, d; || ds) r e s tefien a MESMA DIRECCION
e as rectas son COINCIDENTES ou PARALELAS.
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Estudo da posicion relativa de duas rectas: resumo

Recta r determinada por Py, 8, e recta s determinada por Ps, 673.

Se ran(d}, ds) = 1 (¢ dicir, d; || ds) r e s tefien a MESMA DIRECCION
e as rectas son COINCIDENTES ou PARALELAS.

@ Se P, € s son COINCIDENTES (un punto en comun)
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Estudo da posicion relativa de duas rectas: resumo

Recta r determinada por Py, 67, e recta s determinada por Ps, 673.

Se ran(dy, ds) = 1 (& dicir, d; || ds) r e s tefien a MESMA DIRECCION
e as rectas son COINCIDENTES ou PARALELAS.

@ Se P, € s son COINCIDENTES (un punto en comun)

@ Se P, ¢ s son PARALELAS (ningun punto en comun)
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Estudo da posicion relativa de duas rectas: resumo

Recta r determinada por Py, 67, e recta s determinada por Ps, 673.

Se ran(d;, ds) = 1 (é dicir, d, || ds) r e s tefien a MESMA DIRECCION
e as rectas son COINCIDENTES ou PARALELAS.

@ Se P, € s son COINCIDENTES (un punto en comun)

@ Se P, ¢ s son PARALELAS (ningun punto en comun)

Se ran(d}, ds) = 2 (¢ dicir, d, }f d) r e s tefien DISTINTA DIRECCION
e as rectas CORTANSE ou CRUZANSE.

o Se ran(P,P,, d,, ds) = 2 as rectas CORTANSE.
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Estudo da posicion relativa de duas rectas: resumo

Recta r determinada por Py, 8, e recta s determinada por Ps, 673.

Se ran(d;, ds) = 1 (é dicir, d, || ds) r e s tefien a MESMA DIRECCION
e as rectas son COINCIDENTES ou PARALELAS.

@ Se P, € s son COINCIDENTES (un punto en comun)

@ Se P, ¢ s son PARALELAS (ningun punto en comun)

Se ran(d}, ds) = 2 (¢ dicir, d, }f d) r e s tefien DISTINTA DIRECCION
e as rectas CORTANSE ou CRUZANSE.

o Se ran(P,P,, d,, ds) = 2 as rectas CORTANSE.

e Se ran(P,Ps, dy, ds) = 3 as rectas CRUZANSE.
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Posicion relativa de duas rectas: outra forma

Recta r determinada por P, d, e recta s determinada por Ps, 5’3.
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Posicion relativa de duas rectas: outra forma

Recta r determinada por P, d, e recta s determinada por Ps, 5’3.

@ Se ran(a,, 85) =1:
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Posicion relativa de duas rectas: outra forma

Recta r determinada por P, d, e recta s determinada por Ps, 5’3.
@ Se ran(a,, 85) =1:

— - - .
e Seran(P,Ps, d;,ds) = 1 as rectas son coincidentes;
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Posicion relativa de duas rectas: outra forma

Recta r determinada por P, d, e recta s determinada por Ps, 5’3.

@ Se ran(a,, 83) =1:

o Seran(P/Ps, d, ds) = 2 as rectas son paralelas.
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Posicion relativa de duas rectas: outra forma

Recta r determinada por P, d, e recta s determinada por Ps, 5’3.

@ Se ran(a,, 83) =1:

o Seran(P/Ps, d, ds) = 2 as rectas son paralelas.

@ Seran(d,, ds) =2
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Posicion relativa de duas rectas: outra forma

Recta r determinada por P, d, e recta s determinada por Ps, 5’3.

@ Se ran(a,, 83) =1:

o Seran(P/Ps, d, ds) = 2 as rectas son paralelas.
@ Seran(d,, ds) =2

— L o
e Seran(P,Ps,d;, ds) = 2 as rectas cértanse;
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Posicion relativa de duas rectas: outra forma

Recta r determinada por P, d, e recta s determinada por Ps, 5’3.

@ Se ran(a,, 83) =1:

o Seran(P/Ps, d, ds) = 2 as rectas son paralelas.
@ Seran(d,, ds) =2

— L o
e Seran(P,Ps,d;, ds) = 2 as rectas cértanse;

_ 5 o ;
e Seran(P,Ps,d;, ds) = 3 as rectas crizanse.
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Posicion relativa de duas rectas en forma implicita

Dadas as rectasr:{ ax + by +

|

ax + by +
a'x + b y + d'z + d"
a'x + b” y + "z + d"
a b c
a b ¢
2 b e A=
" p" "

C:

Manolo (Xunta) Matematicas Il

d 0,
d = o0 °©
definimos

b ¢ d
p c d
b// CII d//
b/// c/// d///

Rectas e planos no espazo

ool

15/24



Posicion relativa de duas rectas en forma implicita

Jax + by + cz + d 0,

Dadas as rectas r : { dx + by + ¢z + d = 0.
ax + by + 'z + d = 0, -

: { al/lX + bl/l.-}}// + C/l/z + d/// O deflnlmos

a b c a b c¢ d

a b c a b d d

C= 2 b e A= a b ' d

a/// b/// C/I/ a/// b/// C/// d///

@ Seran(C) = ran(A) = 2 as rectas son coincidentes.
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Rectas e planos no espazo

ool

15/24



Posicion relativa de duas rectas en forma implicita

fax + by + cz + d
Dadasasrectasr.{a,x + by + dz + d = 0 e

[ dx + by + z + d = 0, -
al/lX + b//ly + C/l/z + d/// O deflnlmos
a b c a b c¢c d
a b c a b ¢ d
C= 2 b e A= a b ' d
a/// b/// C/I/ a/// b/// C/// d///
@ Seran(C) = ran(A) = 2 as rectas son coincidentes.
@ Seran(C) = 2 e ran(A) = 3 as rectas son paralelas.
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Posicion relativa de duas rectas en forma implicita

fax + by + cz + d
Dadasasrectasr.{a,x + by + dz + d = 0 e

Jax + by + cz + d =0 definimos
a'x + b” y + "z + d" 0.

a b c a b ¢ d

a b ¢ a b ¢ d

C= 2 b e A= a b ' d

" p" " " p" " g

@ Seran(C) = ran(A) = 2 as rectas son coincidentes.
@ Seran(C) = 2 e ran(A) = 3 as rectas son paralelas.
@ Se ran(C) = ran(A) = 3 as rectas cértanse.
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Posicion relativa de duas rectas en forma implicita

Jax + by + cz + d = 0,
Dadas as rectas r : { dx + by + ¢z + d = 0.
ax + by + 'z + d = 0, -
: { al/lX + bl/l.-}}// + C/l/z + d/// O deflnlmos

a b c a b c¢ d

a b c a b d d

C= 2 b e A= a b ' d
a/// b/// C/I/ a/l/ b/// C/// d//l

@ Seran(C) = ( ) = 2 as rectas son coincidentes.

(€
@ Seran(C) = 2 e ran(A) = 3 as rectas son paralelas.
@ Seran(C) = ( ) = 3 as rectas cortanse.

@ Seran(C) = 3 e ran(A) = 4 as rectas cruzanse.

Manolo (Xunta) Matematicas Il Rectas e planos no espazo

15/24



Ecuacidns do plano no espazo

U

X <0 y

ool
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Ecuacidns do plano no espazo

ool
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Ecuacidns do plano no espazo

o<

ool
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Ecuacidns do plano no espazo

ool
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Ecuacidns do plano no espazo

z
\/I—>y RN B =
X <0 PX = AU+ uv

ool
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Ecuacidns do plano no espazo

™
X
PX
P
7 X
(@)

y =9 - .

X <0 PX = u+ pv

ool
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Ecuacidns do plano no espazo

™
X
PX
P
ZX
0)
xOy

Ecuacion vectorial do plano

ey _, -
OX:W(-I—)\U-%MV, A peR.

ool
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Ecuacidns do plano no espazo

Ecuacion vectorial do plano

— = =
OX = PX + N+ u¥, M\peR.

ool
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Ecuacidns do plano no espazo

Ecuacion vectorial do plano

— = =
OX = PX + N+ u¥, M\peR.

Se denotamos P(p;, p2, p3), U = (U1, Up, U3) € V = (v, Vo, V3) temos as

Ecuaciéns paramétricas do plano

X = p1 + AUy + upv
Yy = po + A + puwe A p € R.
p3 + Auz + puvg

N
Il
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Ecuacidns do plano no espazo

Se denotamos P(p;, P2, p3), U = (Uy, Up, U3) € V = (4, Vo, v3) temos as

Ecuaciéns paramétricas do plano

X = p1 + AUy + pvq
y = p2 + AU + puwe A peR.
p3 + Auz + pvg

N
Il

— o L
Usando que PX é combinacion lineal de u e v obtemos a

Ecuacién implicita do plano

X—p1 U W
y—p2 U vo |=0.
Z—pP3 U3 V3

s«]@)@@
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Ecuacién normal do plano

=]

=(a,b,c) p

P(XOJ’O, ZO)

ool
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Ecuacién normal do plano

ﬁ: (aa b7 C) m
X(x,y,2)
[ ]

P(XOJ’O, ZO)

ool
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Ecuacion normal do plano

n=(a,b,c) .
X(x,y,2)
PX
P(X07 Yo, ZO)

ool
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Ecuacion normal do plano

n=(a,b,c) .
X(x.y,2)

PX
P(XOJ’O, ZO)

L o=
nl PX

ool
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Ecuacion normal do plano

n=(a,b,c) p
X(x,y,2)
PX
P(X07 Yo, ZO)

ALPX < (abc) (x—x0.y—Y,2—2)=0

ool
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Ecuacion normal do plano

n=(a,b,c) .
X(x,y,2)
PX
P(X07 Yo, zO)

Ecuacion normal do plano

A ecuacién normal do plano 7 determinado por P(xo, ¥o,20) € 7 €
n=(ahb,c) L mé

a(x — xo) + b(y — yo) + ¢(z — z0) = 0.

ool
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Paso de ecuacions implicitas da recta a outras

ool
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Paso de ecuacions implicitas da recta a outras

w

pl Xty 2z =
12 - y + z =

@ Resolver o sistema para obter as ecuacions paramétricas (z = A,
etc).

n

ool
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Paso de ecuacions implicitas da recta a outras

w

.{X +y + z =
r:

@ Resolver o sistema para obter as ecuacions paramétricas (z = A,
etc).

n

@ Obter un punto P buscando unha solucién do sistema e o vector
directoré dr = (1,1,1) x (2,-1,1).

ool
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Paso de ecuacions implicitas da recta a outras

N W

.{X +y + z =
r:

@ Resolver o sistema para obter as ecuacions paramétricas (z = A,
etc).

@ Obter un punto P buscando unha solucién do sistema e o vector
directoré dr = (1,1,1) x (2,-1,1).

Neste caso, P(1,1,1) e d, = (1,1,1) x (2,-1,1) = (4, -1, -3).

ool
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Paso de ecuacions implicitas da recta a outras

w

.{X +y + z =
r:

@ Resolver o sistema para obter as ecuacions paramétricas (z = A,
etc).

n

@ Obter un punto P buscando unha solucién do sistema e o vector
directoré dr = (1,1,1) x (2,-1,1).

Neste caso, P(1,1,1) e d, = (1,1,1) x (2,-1,1) = (4, -1, -3).

Polo tanto

ool
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Posicion relativa de dous planos no espazo

o

™ : ax + by + cz + d

Osplanos{ﬂ, dx + by + dz + d son

o

ool
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Posicion relativa de dous planos no espazo

Osplanos{ oA+ by 4 ez son

+ d
i ax + by + ¢z + d

o o

@ 0 mesmo plano se

a b c d _q
Mlg v ¢ o))"

ool
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Posicion relativa de dous planos no espazo

T oax + by + cz + d =0
Os p|anOS { . dx + b/y + ¢z + d =0 son
@ paralelos se
ran a boch_ 1 e ran a bocd)_ 2
a b c)” a b c d ’

V4
y 4

Matematicas Il

ool
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Posicion relativa de dous planos no espazo

™ : ax + by + cz + d

0
Osplanos{ﬂ, dx + by + cdz + d o Son

@ secantes (cortanse nunha recta) se

ran a b c =2
a v cd )~
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Posicion relativa de tres planos no espazo

™ : ax + by + cz + d =0
Dados ostresplanos{ ' : adx + by + Jdz + d = 0
71'” a//X + b//y + Cl/Z + dll — 0
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Posicion relativa de tres planos no espazo

™ : ax + by + c¢cz + d = 0
Dados ostresplanos{ ' : ax + by + Jdz + d = 0
7'l'” : allx + bl/y + C//z + d// — 0
a b ¢ d
@ Se ran( a v ¢ d ) =1 0s planos son coincidentes
a// b// C// d//

OO
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Posicion relativa de tres planos no espazo

™ : ax + by + c¢cz + d = 0
Dados ostresplanos{ ' : adx + by + Jdz + d = 0
7'r” . a”x + b//y + C//Z + d// — 0
a b c a b ¢ d
@Seran| &8 b ¢ |=1eran| & b ¢ d |=20splanos
a/l bll CN all b/l CII d/l

son paralelos pero non todos iguais.

11

V4
V4
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Posicion relativa de tres planos no espazo

™ : ax + by 4+ ¢z + d = 0
Dados ostresplanos{ =’ : dx + by + Jdz + d = 0
ﬂ_l/ : aNX + b//y + Cl/z + d/l 0
a b c a b c¢ d
@ Se ran( a b c ) :ran( a b ¢ d ) =2 0s planos
a// bll C// a// bII C/l dll

cortanse nunha recta.

r

"

OO
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Posicion relativa de tres planos no espazo

™ : ax + by + ¢z + d =0
Dados ostresplanos{ ' : adx + by + ¢z + d = 0
{ 7_r/l : a//X + blly + Cllz + dll — 0
a b c a b c¢ d
@ Se ran ( a b c ) =2eran| & b ¢ d | =30splanos
a// b// CN a// bl/ c// d//

non tefien ningun punto en comun e poden darse os casos

OO

Manolo (Xunta)
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Posicion relativa de tres planos no espazo

™ : ax + by 4+ ¢z + d = 0
Dados ostresplanos{ ' : dx + by + Jdz + d = 0
ﬂ_// : aHX + b//y + C/lz + d// 0
a b c a b c¢ d
@ Seran| & b ¢ |=rn| & b ¢ d |=30splanos
a// bll C// a// bl/ C/l dll
cortanse nun punto.
@0
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Posicion relativa de recta e plano no espazo

Dados r: O—Pi +X\drerm:ax+ by + cz + d = 0 pédense dar os casos:

ool
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Posicion relativa de recta e plano no espazo

— N
Dados r: OP; + A\dr e w : ax + by + cz + d = 0 pbdense dar os casos:

@ Se n-dr # 0 entdn a recta e o plano cértanse nun punto

ool
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Posicion relativa de recta e plano no espazo

— N
Dados r: OP; + A\dr e w : ax + by + cz + d = 0 pbdense dar os casos:

@ Se n-dr # 0 entdn a recta e o plano cértanse nun punto

@ Se ii- dr = 0 pédense dar dous casos:

ool
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Posicion relativa de recta e plano no espazo

H —
Dados r: OP; + A\dr e w : ax + by + cz + d = 0 pbdense dar os casos:
@ Seii-d # 0 entdn a recta e o plano cortanse nun punto
@ Se fi- d, = 0 pddense dar dous casos:

e Se P, € w arecta esta contida no plano, e

ool
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Posicion relativa de recta e plano no espazo

— N
Dados r: OP; + A\dr e w : ax + by + cz + d = 0 pbdense dar os casos:

@ Se n-dr # 0 entdn a recta e o plano cértanse nun punto
@ Se ii- dr = 0 pédense dar dous casos:

e Se P, € w arecta esta contida no plano, e

@ se P ¢ w arecta e o plano son paralelos.

ool
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Obtencion do punto de corte de recta e plano

X z
Dada arectar: 5 =y= 3 eoplano 7 : x —4y + z =0 estudar a
sua posicion relativa. Se se cortan, determinar o punto de corte.

ool
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Obtencion do punto de corte de recta e plano

X z

Dada arectar: 5 =y= 3 eoplano 7 : x —4y + z =0 estudar a
sua posicion relativa. Se se cortan, determinar o punto de corte.
Posicion relativa:

fi-dy=(1,-4,1)-(2,1,3)=1+£0 =
r e m cortanse.

ool

Manolo (Xunta) Matematicas Il Rectas e planos no espazo 23/24



Obtencion do punto de corte de recta e plano

X z

Dada arectar: 5 =y= 3 eoplano 7 : x —4y + z =0 estudar a
sua posicion relativa. Se se cortan, determinar o punto de corte.
Posicion relativa:

fi-dy=(1,-4,1)-(2,1,3)=1+£0 =
r e m cortanse.

Punto de corte:

1422 =42 +32=0 = A= -1.

ool
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Obtencion do punto de corte de recta e plano

z
Dada arectar: 5 =y= 3 eoplano 7 : x —4y + z =0 estudar a
sua posicion relativa. Se se cortan, determinar o punto de corte.

Posicion relativa:

fi-dy=(1,-4,1)-(2,1,3)=1+£0 =
r e m cortanse.

Punto de corte:

14+2 40 +32=0 — A= —1.
O punto de corte é P(—1,—1, -3).

ool
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Posicion relativa de recta e plano no espazo

Se nos dan as ecuacions da recta en forma implicita formamos un
sistema coa ecuacion do plano.

ool
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Posicion relativa de recta e plano no espazo

Se nos dan as ecuacions da recta en forma implicita formamos un
sistema coa ecuacion do plano.

@ Seran(C) = ran(A) = 2 a recta esté contida no plano (sistema
compatible indeterminado, infinitas solucions).
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Posicion relativa de recta e plano no espazo

Se nos dan as ecuacions da recta en forma implicita formamos un
sistema coa ecuacion do plano.

@ Seran(C) = ran(A) = 2 a recta esté contida no plano (sistema
compatible indeterminado, infinitas solucions).

@ Seran(C) = 2 e ran(A) = 3 a recta e o plano son paralelos
(sistema incompatible, sen solucion).

ool

Manolo (Xunta) Matematicas Il Rectas e planos no espazo 24 /24



Posicion relativa de recta e plano no espazo

Se nos dan as ecuacions da recta en forma implicita formamos un
sistema coa ecuacion do plano.

@ Seran(C) = ran(A) = 2 a recta esté contida no plano (sistema
compatible indeterminado, infinitas solucions).

@ Seran(C) = 2 e ran(A) = 3 a recta e o plano son paralelos
(sistema incompatible, sen solucion).

@ Se ran(C) = ran(A) = 3 a recta e o plano cértanse nun punto
(sistema compatible determinado, solucion Unica ).
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Posicion relativa de recta e plano no espazo

Se nos dan as ecuacions da recta en forma implicita formamos un
sistema coa ecuacion do plano.

@ Seran(C) = ran(A) = 2 a recta esté contida no plano (sistema
compatible indeterminado, infinitas solucions).

@ Seran(C) = 2 e ran(A) = 3 a recta e o plano son paralelos
(sistema incompatible, sen solucion).

@ Se ran(C) = ran(A) = 3 a recta e o plano cértanse nun punto
(sistema compatible determinado, solucion Unica ).

O punto de corte obtense resolvendo o sistema.

ool
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